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points)
Soit A, B, C trois points non alignés.
Soit D lebarycentrede{(B; 2) , (C; 4)}, Elebarycentrede{(C; 4), (A ; 1)}, Flebarycentrede{(B; 2), (A ; 1)} et
G lebarycentrede{(A ;1),(B; 2),(C; 4)}.
1. ConstruirelespointsD, E, et F.

2. Démontrer quelesdroites (AD), (BE) et (CF) sont concourantesen G.
3. @ Montrer que B est barycentrede {(C;-2), (D ; 3)}.
b) Trouver les coefficientsd et b tels que C soit barycentrede{(D ; d), (B ; b)}.
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| & > > >
tA AB et AL=3AC.

ABC est untriangle. Jet L sont définis par Jz%

Ladroite parallélea (AC) menéepar J coupe ladroite (BC) en K.
1. Exprimer L comme barycentre des points A et C.

2. Exprimer K est comme barycentrede B et C.
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Soit (O; T ; zf@) un repere orthonormé du plan.
Soit A, B, C et D les points de coordonnées respectives (3;3), (-1;-1),(-2;-3) et (3;-3).
1. Déterminer les coordonnées du point E tel que BCDE soit un parallélogramme.
2. Déterminer les coordonnées du barycentreGde{(A ;2),(B;1),(C;1),(D;1),(E;1)}.
3. Soit L le centre du parallélogramme BCDE. Démontrer que les points A , G et L sont alignés.
4, a) Démontrer que GA + 6B + 6D =06.

b) Que représente le point G pour letriangle ABD ?

5. Soit | lemilieu de BC et Jle milieu de DE. Montrer que G est I isobarycentre du triangle Al J.
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points)
Soit untriangle ABCtel que AC =12, BA =10t CB =8.
1. ConstruirelebarycentreGde{(A;1),(B; 2), (C;1)}.

. . - . > > >
2. Déterminer et representer I'ensemble i ; des points M tels que || MA +2MB + MC || =AC

3. Soit Tz I'ensemble des points N tels que || ﬁA +2l58+ NC || = || I\TA —ZI\TB + ﬁc ||

& Montrer que le point B appartient af,.

b) Déterminer et représenter I'ensemble’,.



4. Déterminer et représenter |’ ensemble 3 des points P tels que || EA +2 IgB + IgC || = || BEA —EB+ 2 IgC ||
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1. ConstructiondeD :2MB+4MC=6MD. Soit M =B, ona: EDz%EC.

» | < >
Constructionde E: MA +4MC 5ME SoitM =A,ona:AE=

» » >
Constructionde F: MA +2MB:3IGF. Soit M =A,ona: AF=

2. Ghbarycentrede{(A ;1) ,(B;2),(C; 4)}
D barycentre de { (B;2),(C;4)} donc: Gbarycentrede{(A ; 1), (D; 6)} et G, A, D sont alignés.
G barycentrede{(A ;1),(B; 2),(C; 4)}
E barycentrede {(A ; 1), (C; 4)} donc: G barycentrede{(B; 2), (E; 5)} et G, B, E sont alignés.
G barycentrede{(A ;1),(B; 2),(C; 4)}
F barycentrede {(A ;1),(B; 2) } donc : G barycentrede{(C; 4), (F; 3)} et G, C, F sont alignés.

Conclusion :| lesdroites (AD), (BE) et (CF)sont concourantes en G| .

3 3 D’apréﬁl.,ona:3ED:ZECdonc:3§D—25C:7J d’ou|Bestbarycentrede {(C;—2),(D;3)}|.

b)3§D—ZEC:T) 0 35C+35D—25C:>0 0 5c-3|5c:7)

|Csoit barycentrede{(D ; - 3), (B; 1)}|.
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> > >
1 AL=3AC U AL—3AL—3EC U —-2AL+3CL=0 U |L barycentrede{(A;—2),(C;3)}|.

2. D’apreslethéoréeme de Thalesdansletriangle ABC ou (AC) et (JK) sont paralléles, on a:

> ob > > > > >
AJ_CK_2 donc:CK—gCB 0 5CK 2CB 0 U 5CK-2CK- 2KB=0

> »
0 3CK+ZBK 0 U |Kbarycentrede{(C;3), (B; 2)}|.
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1. Direque BCDE est un parallélogramme revient adire que &b = BE.

Ona &0 (5;0)eta/§/ﬁ( ¥ +1;ye +1).Onendéduitque|E(4;-1)].

> > > > > > > ek > > 5
2 6MG=2MA+MB+MC+MD+ ME sionprendM = O, onobtient: OG = geZOA +OB+0OC+0D + O Eg
1 5 1 1 & 10
dou:Xg==(2" 3-1-2+3+4)== et ==(2" 3-1-3-3-1)=-=donc:|G¢:;—=5.
ol Xe={¢ ( )=3 e Ye=¢( ) =~ donc & 3y

3. Lecentredu parallélogramme est aussi |’ isobarycentre des sommets de celui si donc :
L barycentre de {(B;1),(C;1),(D;1),(E;1)}
G barycentrede{(A ;2),(B;1),(C;1),(D;1),(E;1)} dou: Gbarycentrede{(A ; 2), (L; 4}

Conclusion :| Les points A, Get L sont aligné$|.

4, )GA?100 & gs, —30 5D ——donc |G+ 8B + &0 =6].
&8 3g &3 3g

b) | G est le centre de gravitéde ABD | .

5. lestlemilieudeBC,onaaors: | barycentrede{(B; 1), (C; 1)}
Jest lemilieu de DE, onaalors : Jbarycentrede {(D; 1), (E; 1)}
et comme G est barycentrede{(A ;2),(B;1),(C;1),(D;1),(E;1)}, aveclebarycentre partiel, on peut

affirmer que G est barycentrede{(A ;2),(l ;2), (J; 2)}, c'est donc | I'isobarycentre de AlJ|.
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1. Soitl barycentrede{(A ; 1), (C; 1)}, alors| est lemilieu de AC.
G est alorsbarycentrede{(B; 2) , (I ; 2)}, il est donc placé au milieu de BI.

> > > > > . .
2. MA+2MB+MC=4MG donc: ||[4MG ||=AC 0 4MG=12 0 MG=3.

| i1 est le cercle de centre Gde rayon 3| .

3. a) SionremplaceN par B dans|’expression de gauche, on obtient : ||ﬁA +2 ﬁB + ﬁc || = || 5A + EC"

Si on remplace N par B dans |’ expression de droite, on obtient : || N’A -2 l\’lB + NC || = || gA + 5C ||

On obtient e méme chose donc : | Lepoint B appartienta i, | .

>
b) L’expression est équivalentea: |[4NG]|=|| gA + EC|ou encore : NG::ll" gA + 5C|

1, est le cercle de centre Gde rayon:11|| gA + gc |

Pour e construire, il faut préciser que ¢ est le cercle de centre G passant par B.



4, Soit G barycentrede{(A ;1),(B;2),(C; 1)} et H barycentrede{(A ;3),(B;-1), (C; 2)}.

, , B — A - -
X3 est I'ensembl e des points P tels que ||4 G||—||4PH| U 4PG=4PH U PG=PH

Xz est lamédiatricede GH | .

> > >
Construction de H : Soit K barycentrede{(A ; 3), (B ; — 1)}, dors3MA - MB=2MK

N T ¢
EN remplagant M par A, on obtient : AK = E BA.

H est alorslebarycentrede{(K ; 2), (C; 2)}, c'est adire le milieu de KC.



